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Reelle Funktionen

Stetige Funktionen ݂:Թ → Թ
Folgen, Limiten

Folge  ܽ௡ :Գ → Թ, ݊ ↦ ܽ௡

Konvergenz von Folgen
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Konvergenz von Funktionen
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Stetige Funktionen ݂:Թ → Թ
Stetigkeit

Stetigkeit von Funktionen

Stetige Funktionen ݂:Թ → Թ
Beispiele

http://www.wolframalpha.com
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Stetige Funktionen ݂:Թ → Թ

Heaviside‐Funktion

Unstetigkeitsstelle 0

Stetige Funktionen ݂:Թ → Թ
Links‐ und rechtsseitig stetig

Leydold: Mathematik für Ökonomen
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Stetige Funktionen ݂:Թ → Թ
Links‐ und rechtsseitig stetig

Stetige Funktionen ݂:Թ → Թ
Links‐ und rechtsseitig stetig
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Stetige Funktionen ݂:Թ → Թ
Links‐ und rechtsseitig stetig

Stetige Funktionen ݂:Թ → Թ
Mittelwertsätze
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Stetige Funktionen ݂:Թ → Թ
Mittelwertsätze

Mittelwertsatz für stetige Funktionen

Version 1

Ist ݂ ∶ ܣ → ,eine auf dem Intervall ሾܽ	ܤ ܾሿ stetige Funktion so nimmt diese 
alle Werte zwischen ݂ሺܽሻ und ݂ ܾ mindestens einmal an.

Version 2

Ist ݂ ∶ ܣ	 → ,eine auf dem Intervall ሾܽ	ܤ ܾሿ stetige Funktion und gilt 
݂ ܽ ൏ 0 ൏ ݂ሺܾሻ dann gibt es zumindest eine Nullstelle  in ሾܽ, ܾሿ, 
das heißt, es gibt ein ߦ mit ݂ ߦ ൌ 0, 	ܽ ൏ ߦ ൏ ܾ.

Differenzierbare Funktionen ݂:Թ → Թ
Differenzierbarkeit

Differenzenquotient
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Differenzierbare Funktionen ݂:Թ → Թ
Differenzierbarkeit

Differentialquotient

Tangentengleichung

Differenzierbare Funktionen ݂:Թ → Թ
Differenzierbarkeit

Differentialquotient

Definition



14.03.2011

8

Differenzierbare Funktionen ݂:Թ → Թ
Differenzierbarkeit

Theorem

Differenzierbare Funktionen ݂:Թ → Թ
Differenzierbarkeit
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Differenzierbare Funktionen ݂:Թ → Թ
Differenzierbarkeit

Die Ableitung von arcsin	ሺݔሻ

݂ିଵ ᇱሺݔሻ ൌ
1

݂′ሺ݂ିଵሺݔሻሻ

Differenzierbare Funktionen ݂:Թ → Թ
Differenzierbarkeit

Die Logarithmische Ableitung von ݔ௫
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Differenzierbare Funktionen ݂:Թ → Թ
Differenzierbarkeit

Die Ableitung von ݁௫

Differenzierbare Funktionen ݂:Թ → Թ
Extrema
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Differenzierbare Funktionen ݂:Թ → Թ
Krümmung

Differenzierbare Funktionen ݂:Թ → Թ
Krümmung

Theorem
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Differenzierbare Funktionen ݂:Թ → Թ
Finden von Etremata

Stationäre Punkte

Differenzierbare Funktionen ݂:Թ → Թ
Finden von Extremata



14.03.2011

13

Differenzierbare Funktionen ݂:Թ → Թ
Spezialfälle

Differenzierbare Funktionen ݂:Թ → Թ
Spezialfälle

Theorem



14.03.2011

14

Differenzierbare Funktionen ݂:Թ → Թ
Höhere Ableitungen

݊‐te Ableitung

Differenzierbare Funktionen ݂:Թ → Թ
Höhere Ableitungen

݂ሺݔሻ ist aber dort differenzierbar
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Differenzierbare Funktionen ݂:Թ → Թ
Globale Extremata

Theorem

Bei nicht differenzierbaren Funktionen komplizierter

Differenzierbare Funktionen ݂:Թ → Թ
Mittelwertsatz

Theorem (Satz von Rolle)

݂ሺܽሻ ݂ሺܾሻ

ܽ ߦܾ
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Differenzierbare Funktionen ݂:Թ → Թ
Mittelwertsatz

Theorem (Mittelwertsatz der Differentialgleichung)

Differenzierbare Funktionen ݂:Թ → Թ
Kurvendiskussion

Definitionsmenge, Wertemenge, Graph

Unstetigkeitsstellen, Stetigkeitsstellen und ‐bereiche

Verhalten in Randpunkten und in obigen Stellen (Asymptoten)

Verhalten im Unendlichen (Asymptoten)

Nullstellen und zugehörige Steigungen der Tangenten

Kritische Punkte und Tangentensteigung in diesen Punkten

Extrema

Wendepunkte und Wendetangenten

Monotoniebereiche

Konvexe bzw. konkave Bereiche
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Integrierbare Funktionen ݂:Թ → Թ
Riemann‐Integral

www.geogebra.org

Integrierbare Funktionen ݂:Թ → Թ

http://home.eduhi.at/teacher/alindner/Dyn_Geometrie/DiffInt/HS_DiffInt.htm

Hauptsatz der Differential‐ und Integralrechnung

න ݂ሺݔሻ
௕

௔
ൌ ܨ ݔ |

ܽ
ܾ ൌ ܨ ܾ െ ሺܽሻܨ

ሻݔሺܨ ist die Stammfunktion von ݂ሺݔሻ: 	ܨᇱ ݔ ൌ ݂ሺݔሻ

݂ሺݔሻ Riemann‐integrierbare Funktion auf ሾܽ, ܾ].

Rieman‐Stieltjes Integral

Lebesgue‐Integral

Verallgemeinerungen
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Reelle Funktionen ݂:Թ → Թ
Zusammenfassung

Reelle Funktionen ݂:Թ → Թ
Zusammenfassung
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Reelle Funktionen ݂:Թ → Թ
Zusammenfassung

Reelle Funktionen ݂:Թ → Թ
Zusammenfassung
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Reelle Funktionen ݂:Թ → Թ
Zusammenfassung

Reelle Funktionen ݂:Թ → Թ
Zusammenfassung
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Reelle Funktionen ݂:Թ → Թ
Zusammenfassung


